
Chapitre 9: Fontions homographiques
1 Fontion inverseDé�nition:La fontion inverse est la fontion dé�nie sur ]−∞; 0[ ∪ ]0; +∞[ = R

⋆ par :
f : x 7−→

1

xThéorème:La fontion inverse est stritement déroissante sur l'intervalle ]−∞; 0[ et stritement déroissante sur l'intervalle ]0; +∞[.
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• La représentation graphique de la fontion inverse est une hyperbole.
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• Pour tout réel x non-nul, f(−x) = −f(x) don les points M(x; f(x)) et M ′(−x; f(−x)) sont symétriques par rapport àl'origine. On en déduit que l'hyperbole est symétrique par rapport à l'origine du repère.
• La droite d'équation x = 0 ( 'est à dire l'axe des ordonnées) est une asymptote vertiale à ette hyperbole.
• La droite d'équation y = 0 ( 'est à dire l'axe des absisses) est une asymptote horizontale à ette hyperbole.Théorème:Pour tous nombres réels a et b de même signe :
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Autrement dit, deuxnombres non-nuls demême signe sont rangésdans l'ordre ontraire deleurs inverses.
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Chapitre 9: Fontions homographiques2 Fontions homographiquesDé�nition:On appelle fontion homographique toute fontion f dé�nie sur R\{−d

c

} par f(x) = ax+ b

cx+ d
où a, b, c et d sont des nombresréels ave c 6= 0 et ad− bc 6= 0Remarques:

• La ourbe représentative d'une fontion homographique est une hyperbole.
• La droite d'équation x = −

d

c
est une asymptote vertiale à ette hyperbole.

• La droite d'équation y =
a

c
est une asymptote horizontale à ette hyperbole.Exemple:La fontion f dé�nie par f(x) =

−x+ 1

2x− 3
est une fontion homographique ave a = −1, b = 1, c = 2 et d = −3.

• Son domaine de dé�nition est R\{3

2

}.
• La droite d'équation x =

3

2
est une asymptote vertiale à ette hyperbole.

• La droite d'équation y = −
1

2
est une asymptote horizontale à ette hyperbole.
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