Chapitre 1: Suites

1 Suites géométriques

1.1 Définition
Définition:
Une suite (uy,) est géométrique s’il existe un nombre réel q tel que pour tout entier naturel n,

Un+1 = qUn
Le réel q est appelé raison de la suite (uy,).

Propriété:
Soit (u,) une suite géométrique de raison q alors pour tout entier naturel n,

mn
Un = g Uo

et pour tout entier naturel p,
Un = q" Puy

Exemple: 1
Si Uon considére la suite géométrique de raison 2 et de premier terme ug = T alors

1
U1:2XUO:2XZ:§
De plus,

1
u6:26><u0:64x1:16

1.2 Variations

Théoréme:
La suite géométrique de premier terme ug > 0 et de raison q est :

o strictement croissante st q > 1;
e strictement décroissante si 0 < q < 1;

e ni croissante ni décroissante si g < 0.

1.3 Somme des termes

Théoréme:
Pour g # 1,
1 _ qn+1
1+q+...+q": ___*
1-gq
Théoréme:

Soit (u,) une suite géométrique de raison q, q # 1, alors pour tout entier naturel n,

1_qn+1
Sn:UO+U1+"'+un:uOﬁ

1.4 Limite

Théoréme:

e Sig>1, lim ¢"=+oc0
n—-+oo

e Sig=1, lim ¢"=1
n—-+oo

e Si0<g<1, lim ¢"=0
n—-+4o0o



Chapitre 1: Suites

2 Suites arithmético-géométriques

Définition:

Une suite (uy,) est arithmético-géométrique s’il existe des nombres réels a et b tels que pour tout entier naturel n,
Up41 = Uy + b

Exemple:
Si l’on consideére la suite arithmético-géométrique définie par ug = 3 et upy1 = —2uy, + 3 alors

up = —2u+3=-2x3+3=-3



