Corrigé du devoir maison 5

Exercice 1: 5 points
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1. Pour tout réel a non nul, e"a = = —
a
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2. Pour tout réel a, ez = (e%)2
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3. Pour tout réel < 0, In (—— =Inl—In(—z) = —In(—x)
€T

4. Pour z €]0; +o0o[, f(z) = zIn(x) donc f(z) =1 x In(z) + x x é =1In(z) +1

Exercice 2: 9 points
Partie A

1. f(2)=0et f'(0)=0

2. Pour z € R, f'(z) = —e® 4+ (b — x)ae® = (ab— 1 — ax)e®™.

3. f(2)=0= (b—2)e™?=0=b—2=0 puisque e?* >0 et f/(0)=0= (ab—1—ax0)e™ = ab—1=0

1 1 <
4. On a immédiatemment b = 2 donc a = =3 d’ot f(z) = (2 — z)ez pour tout réel .
Partie B

1. L’aire sous la courbe de f entre 0 et 2 est supérieure a 'aire du triangle ADO qui est de 2 et inférieure au carré de coté
OD qui est de 4.

2. a. Pour z € R, F'(z) = —2e%5% + (—2x + 8)0, 5e"5* = (2 — x)e5® donc F est une primitive de la fonction f sur R.
2
b. / f(z)dx =F(2) — F(0) = 4e — 8 ~ 2, 87.
0
3. f est positive sur | — 00; 2] donc G est croissante sur | — 0o; 2] donc Cs est la courbe de G.

Exercice 3: 4 points
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