Chapitre 9: Intégration

Propriétés des intégrales

Exercice 1:

—rx—1 st x<-—1
Soit f la fonction défini = 1 1 .
oit f la fonction définie par f(x) —x+§ si l<a

1. Tracer dans le repére ci-dessous la courbe de la fonction f sur [—4;5].

A

-4 -3 —2 —1 0 1 2 3

—1 5 5
2. Calculer / f(z)dz puis / f(x)dz. En déduire / f(x)dx.
—3 -1 -3

3. Tracer dans le repére ci-dessous la courbe de la fonction 2f sur [—4; 5].

A

G

5
4. Déterminer / 2f(x)dz. Conclure.
3

Y

1
5. Soit g la fonction définie par g(z) = PR + 2. Tracer dans le repére ci-dessous la courbe de la fonction g sur [—4; 5].

A

5
6. Déterminer/ g(x)dz.

-3

Y
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7. Soit h la fonction définie par h(x) = f(x) + g(x). Tracer dans le repére ci-dessous la courbe de la fonction h sur [—4;5].

A

g

S

5

8. Déterminer / (f(x) + g(x)) dz. Conclure.
-3

Exercice 2:

Démontrer la propriété suivante :

b b
Pour a < b, si f < g sur [a;b] alors / f(z)dz < / g(x)dx

Exercice 3:

Démontrer la propriété suivante :

b
Soit m et M deux réels tels que m < f(xz) < M sur [a;b]. On a alors:  m(b—a) < / flz)dz < M(b—a)

Exercice 4:

1 1 1 1
1
Sachant que / e“dr=e—1et / r?de = 3’ calculer / 5e* — 3z2dx puis / e” + br’dz.
0 0 0 0

Exercice 5:

3 3
En utilisant I'inégalité de la moyenne, donner un encadrement de / In(z)dx et de / e*dzr.
2 1



