
Chapitre 12: Fontions trigonométriques
1 Dé�nitionDé�nition:Le plan est muni d'un repère orthonormé (O;~i,~j), le erle trigonométrique est le erle C de entre O et de rayon 1. Le senstrigonométrique, ou sens positif, est le sens inverse des aiguilles d'une montre.
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M Remarque:Le erle C a pour rayon 2π.Soit x ∈ R, en partant de I et en se plaçant sur C , on parourtun hemin de longueur |x| en tournant :Dans le sens positif si x > 0 ;Dans le sens négatif si x < 0.On aboutit ainsi à un point M du erle C, assoié de manièreunique à x.Dé�nition:La fontion osinus, notée cos, est la fontion de R dans R telle que pour tout réel x, cos(x) = absisse de M(x)La fontion sinus, notée sin, est la fontion de R dans R telle que pour tout réel x, sin(x) = ordonnée de M(x)2 PropriétésPropriété:
• Pour tout réel x, cos(−x) = cos(x) : on dit que la fontion osinus est paire.
• Pour tout réel x, sin(−x) = −sin(x) : on dit que la fontion sinus est impaire.Interprétation graphiqueLe plan est muni d'un repère orthonormé (O;~i,~j).
• Les points M(x; cos(x)) et M ′(−x; cos(−x)) sont symétriques par rapport à l'axe des ordonnées. La ourbe représentativede la fontion osinus est don symétrique par rapport à et axe.
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• Les points M(x; sin(x)) et M ′(−x; sin(−x)) sont symétriques par rapport à l'origine. La ourbe représentative de lafontion sinus est don symétrique par rapport à l'origine.
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Chapitre 12: Fontions trigonométriquesPropriété:Pour tout réel x, cos(x) = cos(x+ 2π) et sin(x) = sin(x+2π). On dit que les fontions sinus et osinus sont périodiques depériode 2π.Interprétation graphiqueLe plan est muni d'un repère orthonormé (O;~i,~j).Les points M(x; cos(x)) et M ′(x+2π; cos(x+2π)) véri�ent −−−→MM ′ = 2π
−→
i et les points N(x; sin(x)) et N ′(x+2π; sin(x+2π))véri�ent −−→NN ′ = 2π

−→
i . Pour étudier les fontions sinus et osinus sur R, il su�t des les étudier sur un intervalle de longueur

2π.
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N ′3 Étude de la fontion osinusLa fontion osinus est périodique de période 2π, il su�t don de l'étudier sur l'intervalle [−π;π] pour en déduire ses variationssur R. On rappelle que la fontion osinus est dérivable sur R et cos′(x) = −sin(x) don :
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−1En utilisant les propriétés de parité et de périodiité de la fontion osinus, on peut traer la ourbe de la fontion osinussur R :

4 Étude de la fontion sinusLa fontion sinus est périodique de période 2π, il su�t don de l'étudier sur l'intervalle [−π;π] pour en déduire ses variationssur R. On rappelle que la fontion sinus est dérivable sur R et sin′(x) = cos(x) don :
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0En utilisant les propriétés de parité et de périodiité de la fontion sinus, on peut traer la ourbe de la fontion sinus sur
R :
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