TP n°7

Etude d’une fonction rationnelle

Une fonction rationnelle est une fonction de la forme :

flay = B—

k=0
ap + a1 + asz® + ... + apa”

bo + bix + box? + ... + b z™

ol ai € R pour tout entier k entre 1 et n et by € R pour tout entier k entre 1 et m.
1. Déterminer les monomes de plus haut degré au numérateur et au dénominateur de la fonction rationnelle f définie par

14 22 — 223
f@) = —/—5—%3
T+ x® + bz

2. Déterminer la limite de f en +o00 et en —oo.

3. Montrer que pour tout réel z non-nul,

n n—1

1
k=0 _ anz" k=0 "
m - bmxm m—1
3t <1 LS 1_k)
o = b

4. En déduire que la limite d’un polyndéme en +o0o et en —oco est donnée par la limite du quotient des ses monémes de plus
haut degré.

5. Etudier le signe, les variations et les limites aux bornes du domaine de définition de la fonction g définie par

(z) = 22 + Tz +12
9= x4+ 2
6. Reéaliser la méme étude pour la fonction h définie par
2 1
W) = S



