
Chapitre 3: Suites II

Convergen
e des suites monotones

Exer
i
e 1:

Montrer que la suite (un) de terme général un =
4n− 4

n2 + 3
est bornée.

Théorème: (admis)

• Si une suite est 
roissante et majorée alors elle 
onverge.

• Si une suite est dé
roissante et minorée alors elle 
onverge.

Exer
i
e 2:

On 
onsidère la suite (un) dé�nie par u0 = 1 et un+1 =
5un

3un + 5
.

1. À l'aide de la 
al
ulatri
e, observer le 
omportement de 
ette suite.

2. Démontrer par ré
urren
e que pour tout entier n, un > 0.

3. Démontrer que la suite est dé
roissante.

4. Con
lure.

Exer
i
e 3:

Démontrer le théorème 
i-dessous :

Si une suite (un) est 
roissante et non majorée alors lim
n→+∞

un = +∞.

Exer
i
e 4:

Démontrer le théorème 
i-dessous :

Si une suite (un) est 
roissante et admet pour limite l alors pour tout entier naturel n, un ≤ l .

Exer
i
e 5:

Soit (un) la suite dé�nie sur N par u0 = 3 et pour tout n ≥ 0, un+1 =
1

4
u2
n
.

1. On a tra
é 
i-dessous la 
ourbe d'équation y =
1

4
x2

et la droite d'équation y = x. Pla
er u0, u1, u2 et u3.
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2. Montrer, par ré
urren
e, que pour tout n ≥ 0, 0 ≤ un ≤ 3

3. Étudier le sens de variations de la suite (un).

4. (un) 
onverge-t-elle ?

Exer
i
e 6:

La suite (un) est dé�nie, pour tout entier naturel n, par u0 =
1

2
et un+1 =

8un + 3

un + 6
.

1. Construire le tableau de variations de la fon
tion f : x 7→
8x+ 3

x+ 6
sur [1; 3].

2. Démontrer par ré
urren
e que 1 ≤ un ≤ 3 pour n ≥ 1.

3. Montrer que la suite (un) est 
roissante.

4. (un) 
onverge-t-elle ?
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