
Limites et 
roissan
es 
omparées

1 Limites de la fon
tion logarithme

1. Soit M un réel stri
tement positif. Montrer qu'il existe A ∈]0; +∞[ tel que pour tout réel x > A, ln(x) > M .

2. Con
lure sur la limite de la fon
tion logarithme en +∞.

3. Montrer que pour x > 0, lnx = − ln
1

x

4. Con
lure sur la limite de la fon
tion logarithme en 0.

2 Limites et dérivée

1. Rappeler la fon
tion dérivée de la fon
tion logarithme.

2. En déduire la limite de la fon
tion x 7−→
lnx

x− 1
en 1 et la limite de la fon
tion x 7−→

ln(1 + x)

x
en 0.

3 Croissan
es 
omparées

1. Déterminer la limite de la fon
tion x 7−→
lnx

x
en +∞.

On posera X = lnx

2. En déduire la limite de la fon
tion x 7−→
lnx

xn

en +∞ pour n un entier, n ≥ 2.

3. Déterminer la limite de la fon
tion x 7−→ x lnx en 0.

4. En déduire la limite de la fon
tion x 7−→ xn lnx en 0 pour n un entier, n ≥ 2.
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