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Étude d'une fon
tion rationnelle

Une fon
tion rationnelle est une fon
tion de la forme :

f(x) =

n
∑

k=0

akx
k

m
∑

k=0

bkx
k

=
a0 + a1x+ a2x

2 + ...+ anx
n

b0 + b1x+ b2x2 + ...+ bmxm

où ak ∈ R pour tout entier k entre 0 et n et bk ∈ R pour tout entier k entre 0 et m.

1. Déterminer les mon�mes de plus haut degré au numérateur et au dénominateur de la fon
tion rationnelle f dé�nie par

f(x) =
1 + x2

− 2x3

x+ x2 + 5x4

2. Déterminer la limite de f en +∞ et en −∞.

3. Montrer que pour tout réel x non-nul,

n
∑

k=0

akx
k

m
∑

k=0

bkx
k

=
anx

n

bmxm

(

1 +

n−1
∑

k=0

ak

an

1

xn−k

)

(

1 +

m−1
∑

k=0

bk

bm

1

xm−k

)

4. En déduire que la limite d'fon
tion rationnelle en +∞ et en −∞ est donnée par la limite du quotient des ses mon�mes de

plus haut degré.

5. Étudier le signe, les variations et les limites aux bornes du domaine de dé�nition de la fon
tion g dé�nie par

g(x) =
x2 + 7x+ 12

x+ 2

6. Réaliser la même étude pour la fon
tion h dé�nie par

h(x) =
2x+ 1

x2 − 3x

.


