Chapitre 11: Dérivation

4 Dérivées de fonctions composées

4.1 Rappels

¥ f dérivable sur f!
f(z) = k sur R avec k réel R F(x) =0
f(z) =z sur R R flla) =1
f(z) = 22 sur R R Flz) = 22
f(z) = 2 sur R R F(z) = 322
f(z) = &" sur R avec n € N* R F(x) = na"!
flx) = = sur B R* fla) ==
F@) = gcin sur R* avec n € N* R* fla) =~
J(@) = v sur [05 +o0] ieal | S =g
£(2) = cos(x) sur R R F(2) = —sin(x)
f(2) = sin(z) sur R R (@) = cos(x)

4.2 Fonctions composées

Théoréme:
Soit u une fonction définie et dérivable sur un intervalle I et n un entier naturel :

e Pourn > 2, la fonction u™ est dérivable sur I et

1
e Pourn>1, la fonction — est dérivable pour tout réel x € I tel que u(x) #£0 et
U

Cette égalité ce note aussi :

Exemples:
e La fonction f:z+— (4 —5)3

1
e La fonction f:x+— m

Théoréme:
Soit u une fonction définie et dérivable sur un intervalle I tel que pour tout réel x € I tel que u(xz) > 0.
La fonction \/u est dérivable sur I et

Exemple:

La fonction f:xv+—— Tz —2

4.3 Généralisation

Théoréme:
Soit f dérivable sur J et u dérivable sur I telles que u(x) € J pour tout x de I. La fonction g = f ou est alors dérivable sur
I et:



