
Forme trigonométrique

Le plan 
omplexe est muni d'un repère orthonormé dire
t (0;−→u ,−→v ).

1 Module

a. Soit M un point d'a�xe z = a+ ib. Déterminer la distan
e OM .

La distan
e OM est appelé module du nombre 
omplexe z. On le note |z|.
b. Déterminer le module des nombres 
omplexes suivants : −2i ; 3 + 2i ; −5 ; −1− i ;

√
2 (1 + i)


. Démontrer que pour tout nombre 
omplexe z, zz = |z|2

2 Argument

Soit M un point d'a�xe z = a+ ib. On note θ une mesure de l'angle orienté

(−→u ,
−−→
OM

)

.

Toute mesure en radians de l'angle orienté

(−→u ,
−−→
OM

)

est appelée argument du nombre 
omplexe z. On la note arg(z).

Déterminer un argument des nombres 
omplexes suivants : −2i ;

√
3− i ; −5 ; −1− i

3 Forme trigonométrique

a. Soit M un point d'a�xe z = a+ ib. Exprimer l'a�xe de z en fon
tion de r = |z| et θ = arg(z).
Cette é
riture est appelé forme trigonométrique du nombre 
omplexe z.

b. La forme trigonométrique est-elle unique ? Justi�er votre réponse par un exemple.


. Déterminer une forme trigonométrique des nombres 
omplexes suivants : 3i ; 2− 2
√
3i ; −3 ; −4− 4i et 2

√
3− 2i

d. Déterminer la forme algébrique du nombre 
omplexe z tel que z = 4

(

cos
4π

3
+ isin

4π

3

)

.

e. Déterminer une forme trigonométrique et la forme algébrique du nombre 
omplexe z tel que |z| = 5 et arg(z) =
π

3
.

4 Appli
ations géométriques

Soit A(zA) et B(zB) deux points du plan 
omplexe tels que zA = xA + iyA et zB = xB + iyB

−→u

−→v

×

A(zA)

×

B(zB)

a. Déterminer les 
oordonnés 
artésiennes du ve
teur

−−→
AB. En déduire son a�xe.

b. Soit M le point tel que

−−→
OM =

−−→
AB.

i. Pla
er le point M dans le repère 
i-dessus.

ii. Déterminer l'a�xe du point M en fon
tion des a�xes des points A et B.

iii. Déterminer le module et l'argument de l'a�xe du point M en fon
tion des a�xes des points A et B.

iv. En déduire la distan
e AB et une mesure de l'angle orienté (−→u ,
−−→
AB).


. Soit A et B sont deux points d'a�xes zA = 3 + i et zB = 4 + (1 +
√
3)i.

Déterminer la distan
e AB et une mesure de l'angle orienté (−→u ,
−−→
AB).
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