Chapitre 7: Suites ITI

Théorémes de comparaisons et limites de suites usuelles

Exercice 1:
Soit (uy) et (vy,) deux suites telles que, & partir d’un certain rang, on ait : u, < vy.

Démontrer que si  lim wu, = 400 alors lim wv, = 400
n——+00 n——+00

Exercice 2:
Déterminer dans chaque cas, si elle existe, la limite de la suite (u,) définie par :

U s+ il L = 34 o
Exercice 3: (pour > 0)
1. Soit a € RT. Démontrer que pour tout entier n, (1 +a)" > 1+ na
2. En posant ¢ = 1+ a, en déduire que HI—P q" = 400 pour ¢ > 1.
n—-+0o0

3. Soit ¢ un nombre réel tel que 0 < ¢ < 1. Démontrer que lim ¢" =0
n—-+oo

Exercice 4:
Soit (uy) une suite géométrique (v,,) de raison 3 et de terme premier terme ug = 4.
1. Déterminer uq, us et us.

2. Déterminer I'expression de u,, en fonction de n puis hIJIrl up,. Conclure
n——+00

m S,. Conclure

3. Déterminer S,, en fonction de n puis i
n—-+oo

1
4. Reéaliser la méme étude pour une suite arithmétique de raison 2 et de terme premier terme ug = 3

Exercice 5:
Soit (uy,) la suite définie par :

1. Déterminer uq, us et us.
1
2. Prouver que la suite (v,) de terme général v,, = u, — 3 est géométrique.

3. En déduire ’expression de u,, en fonction de n et déterminer lirf u,,. Conclure
n——+00

n
4. Déterminer S,, = Z uy, en fonction de n. En déduire lim S, et conclure
n—-+oo
k=0

Exercice 6:
Soit (uy) la suite définie par :

ug = -1
4u,,
u =
n+1 4_ U,
1. Déterminer uq, us et us.
. - 3un + 2 o
2. Prouver que la suite (v,) de terme général v, = ——— est arithmétique.

Un

3. En déduire I'expression de u,, en fonction de n et déterminer lirf u,. Conclure.
n——+00

Exercice 7:
Soit (uy) la suite définie par :

{ Uug = 0
Upt1 = /1 +u2
1. Déterminer uq, us et us.

2. Prouver que la suite (v,,) de terme général v, = u2 est arithmétique.

3. En déduire 'expression de u,, en fonction de n puis déterminer lirf up,. Conclure
n——+00



