1 Primitive

1.1 Définition

Définition:
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Soit f une fonction définie sur un intervalle I. Une primitive de f sur I est une fonction F dérivable sur I et telle que pour

tout x de I,

Fl(x) = f(x)

Si elle existe, on note usuellement F' la primitive d’une fonction f.

Exemple:

Théoréme:

f est une fonction qui admet une primitive F' sur un intervalle I.

1.2 Primitives de fonctions usuelles

Propriété:

Dans le tableau ci-dessous figure la primitive la plus usuelle c’est 4 dire sans constante.

Fonction définie par f(z) = ...

Une primitive de f est définie par F(z) = ...
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1.3 Primitives et opérations sur les fonctions

Propriété:

o I et G sont des primitives respectives des fonctions f et g sur I alors F + G est une primitive de f + g sur I.

o [ est une primitive de la fonction f sur I et k est un nombre réel alors k - F est une primitive de k - f sur I.

Propriété:

Dans le tableau ci-dessous u désigne une fonction dérivable sur I.

Fonction définie par f(z) = ...

Une primitive de [ est définie par F(z) = ...

Conditions
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u_2 u(zx) # 0 pour tout x de I
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u'-u™ ouneZ\{-1} pour n < =2, u(x) # 0 pour tout x de I
u/

u(z) > 0 pour tout x de I
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2 Notion d’intégrale

Dans un repére orthogonal (O; (—)_[>, (7]}), Punité d’aire (U.A) est laire du rectangle OIK J.
Dans la suite :

e toutes les courbes sont représentées dans un repére orthogonal ;

e toutes les aires sont données dans 'unité d’aire associée au repére.

Définition:
Soit f une fonction continue et positive sur un intervalle [a;b] et C sa courbe représentative.
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b
/ f(z)dz se lit « intégrale de a a b de f(x)dx ».

Remarque: b b b
La variable x n’a pas d’importance, on a/ f(z)dz :/ f(#)dt =/ f(g)dq.

Propriété:
Soit f une fonction continue et positive sur un intervalle [a;b] alors




