
Exer
i
es

Exer
i
e 1:

1. Résoudre sur ]− π;π] les équations 
i-dessous :

a. sin(x) =
−1

2

b. cos(2x) =

√
2

2


. sin(3x) = −
√
3

2
2. Résoudre sur ]− π;π] les inéquations 
i-dessous :

a. cos(x) <

√
2

2

b. sin(2x) ≥ −1

2


.

√
2 cos

(

x− π

3

)

≤ 1

Exer
i
e 2:

Soit f la fon
tion dé�nie sur R par f(x) = cos
(

2x+
π

3

)

1. Démontrer que f est périodique de période π.

2. Déterminer les anté
édents de 0 par la fon
tion f .

3. Résoudre f(x) > 0 sur [0; 2π].

4. Étudier les variations de f sur [0;π].

5. Tra
er la 
ourbe de f sur 
et intervalle.

Exer
i
e 3:

On 
onsidère les fon
tions f et g dé�nies sur l'intervalle [0 ; 16] par

f(x) = ln(x+ 1) et g(x) = ln(x+ 1) + 1− cos(x).

Dans le repère du plan 
i-dessous, on note Cf et Cg les 
ourbes représentatives des fon
tions f et g.
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Comparer les aires des deux surfa
es ha
hurées sur 
e graphique.
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Chapitre 28: Fon
tions trigonométriques II

Exer
i
e 4:

Soit u = 1− i un nombre 
omplexe.

1. Déterminer l'é
riture exponentielle du nombre u.

2. Déterminer, pour tout réel θ, la forme algébrique et l'é
riture exponentielle du nombre 
omplexe e

iθ(1− i).

3. Déduire des questions pré
édentes que, pour tout réel θ, cos(θ) + sin(θ) =
√
2 cos

(

θ − π

4

)

.

Exer
i
e 5:

On 
onsidère les fon
tions f et g dé�nies sur l'intervalle [0 ; +∞[ par :

f(x) = e

−x cos(x) et g(x) = e

−x.

On dé�nit la fon
tion h sur [0 ; +∞[ par h(x) = g(x)− f(x). Les représentations graphiques Cf , Cg et Ch des fon
tions f, g

et h sont données 
i-dessous :
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1. Conje
turer :

a. les limites des fon
tions f et g en +∞ ;

b. la position relative de Cf par rapport à Cg ;

. la valeur de l'abs
isse x pour laquelle l'é
art entre les deux 
ourbes Cf et Cg est maximal.

2. Justi�er que Cg est située au-dessus de Cf sur l'intervalle [0 ; +∞[.

3. Démontrer que la droite d'équation y = 0 est asymptote horizontale aux 
ourbes Cf et Cg.
4. a. On note h′

la fon
tion dérivée de la fon
tion h sur l'intervalle [0 ; +∞[. Démontrer que, pour tout x de l'intervalle

[0 ; +∞[,

h′(x) = e

−x
[√

2 cos
(

x− π

4

)

− 1
]

b. Justi�er que, sur l'intervalle

[

0 ;
π

2

]

,

√
2 cos

(

x− π

4

)

−1 > 0 et que, sur l'intervalle

[π

2
; 2π

]

,
√
2 cos

(

x− π

4

)

−1 6 0.


. En déduire le tableau de variation de la fon
tion h sur l'intervalle [0 ; 2π].

5. On admet que, sur l'intervalle [0 ; +∞[, la fon
tion H dé�nie par

H(x) =
1

2
e

−x[−2 + cos(x)− sin(x)]

est une primitive de la fon
tion h. On note D le domaine du plan délimité par les 
ourbes Cf et Cg, et les droites d'équations
x = 0 et x = 2π. Cal
uler l'aire A du domaine D, exprimée en unités d'aire.
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