
Chapitre 20: Lois à densité

1 Lois de probabilité à densité

1.1 Introdution

En première, on a introduit la notion de variable aléatoire X sur des ensembles Ω �nis. Pour dé�nir la loi de la variable

aléatoire X , il nous su�sait de donner X(Ω) = {x1;x2; . . . ;xn} et de déterminer P (X = xk) pour k ∈ [1;n]. Par exemple, si

on onsidère l'expériene suivante :

Un joueur lane deux fois une pièe équilibrée ; il gagne 2 euros par � pile �obtenu et perd 1 euro par � fae �obtenu. On

modélise l'expériene grâe à l'univers Ω = {2P ; 1F1P 2F} et la loi de probabilité :

Issue 2P 1F1P 2F

Probabilité

La variable aléatoire X qui à haque issue assoie le gain algébrique orrespondant du joueur est dé�nie par

X(Ω) = {. . . . . . . . . . . . . . . }

et :

xi −2 1 4

P (X = xi)

On onsidère l'expériene suivante :

On tire sur une ible irulaire de 1 mètre de rayon sans jamais la manquer.

La variable aléatoire X qui indique la distane, en mètre, du point d'impat au entre prend toutes les valeurs de [0; 1].

Dans es onditions, il n'est plus possible de dé�nir la loi de X en dressant le tableau des probabilités de haun des événe-

ments X = xi puisqu'il y en a une in�nité. Une autre approhe est alors néessaire. On va don s'intéresser aux événements

du type � X prend ses valeurs dans J � notés � X ∈ J �. Il s'agit alors de dé�nir la probabilité de P (X ∈ J).

Dans notre exemple, P (X /∈ [0; 1]) = . . . . . . don on pour déterminer la loi de X ,

on herhera à déterminer P (X ∈ [0; r]) = P (X ≤ r) ave r ∈ [0; 1].

1.2 Variable aléatoire suivant une loi à densité

Dans e paragraphe, I désigne un intervalle (borné ou non) de R.

Dé�nition:

On appelle densité de probabilité sur I toute fontion dé�nie sur I telle que :
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Exemple:

Dans l'exemple de la ible, on a I = [0; 1] et on admet que X a pour densité la fontion f dé�nie sur R par :

f(x) =

{

2x si x ∈ [0; 1]
0 si x /∈ [0; 1]

1

2

−1

1 2−1

1 u.a.

Dé�nition:

f désigne une densité de probabilité dé�nie sur I. Dire qu'une variable aléatoire X suit la loi de densité f signi�e qu'à tout

intervalle J ⊂ I, on assoie la probabilité :

P (X ∈ J) = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

où Df est le domaine sous la ourbe Cf sur l'intervalle J .

Exemple:

Pour déterminer la probabilité que la �èhe soit arrivée à une distane omprise entre 0, 25 et 0, 75 mètre du entre, on alule

l'aire sous la ourbe entre 0, 25 et 0, 75 soit :

1

2

−1

1 2−1

1 u.a.

Cf

On a don

P (X ∈ [0, 25; 075]) =

=

=

Attention, si on herhe à déterminer P (X = 0, 25), on obtient :

P (X = 0, 25) =

=

=

Ainsi, la probabilité que X prenne une valeur isolée de l'intervalle [0; 1] est nulle et ela se généralise pour toutes les variables

aléatoires suivant une loi à densité. On en déduit don que pour toutes les variables aléatoires suivant une loi à densité :

P (X ≤ a) . . . . . . P (X < a)

Remarque:

Pour tout intervalle J ⊂ I, on a P (X /∈ J) = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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